GEOMETRIE DANS L’ESPACE

-

Vecteurs colinéaires : i = kv Vecteurs orthogonaux : .7 = 0

Vecteurs coplanaires : i = av + fw Points A, B, C et D coplanaires : AB = aAC + BAD
(3 vecteurs de méme origine)
Base de U'espace : 3 vecteurs non coplanaires.

N
GEOMETRIE REPEREE
Xp — Xa
AB <}’B - YA> AB = ’xj? +yZs + 22 I milieu de [AB]:1 (XA:xB;YA:yB ; ZA:ZB)
Zg — Z, J

/ ORTHOGONALITE \

Vecteur normal & Vecteur orthogonal a deux vecteurs non colinéaires du plan : on calcule 2 produits
scalaires : #.AB = 0 et 1. AC = 0 alors 7i normal au plan (ABC)

Projeté orthogonal : On montre qu’une droite est orthogonal a un plan avec le produit scalaire. On
montre qu’un point appartient a la fois a la droite et au plan avec la colinéarité et la coplanarité. Ou bien
on trouve Uintersection de la droite et du plan a partir des équations des deux objets quand on les

anait. /
/ EQUATIONS \

Equation paramétrique de droite : A de vecteur directeur i passant par A(X4; Va; Z4)-

X=Xx4+x3 Xt
A:{J’ZJ’A‘F)’TLXf,t € R
Z=2Zy+tzy Xt
a

Equation cartésienne de plan de vecteur normal 7t (b) :ax + by +cz+d = 0. Ontrouve d avec les
c

Qordonnées d’un point du plan. /

POSITIONS RELATIVES
1. Deux droites sont soit paralléles (voire confondues) soit sécantes, soit non coplanaires.

On vérifie la colinéarité ou non des vecteurs directeurs dont on trouve les coordonnées dans les
équations paramétriques. Si colinéarité, les droites sont paralleles voire confondues.

On résout le systeme formé par les deux équations paramétriques : (d,) dirigée par &

(d,) dirigée par

e Siontrouve un unique couple de paramétres (t; k) solutions, les
X1 + xzt = x5 + xpk

droites sont sécantes.
e Siles parametres disparaissent, les droites sont confondues. Y1+ yat =y, +ysk
e Siontrouve deux valeurs différentes pour un des parametres, les 7y +zgt = 75 + z5k
droites sont non coplanaires.

2. Une droite et un plan sont sécants ou paralléles On résout le systeme

x =x1 + x5t
formé par ’équation paramétrique de la droite et ’équation cartésienne du

Y=y +yut
plan. zZ =2z + zzt
On utilise les parametres trouvés pour calculer les coordonnées du point ax + by +cz4+d=0

d’intersection.




