Pierre Carrée — Seconde Vecteurs — Chapitre 9

Equations de droites

SECONDE

n Droite et vecteur directeur

Définition

ey I .o .
L’ensemble des points M tels que les vecteurs AM et ii sont colinéaires est une droite passant
par A. Le vecteur i est appelé un vecteur directeur de cette droite.

e

/ 4
n Equations cartésiennes d’une droite

Propriété

Soient d une droite, A un point de d et i un vecteur directeur de d. Il existe trois réels a, b et c,
avec a et b non tous les deux nuls, tels que pour tout point M(x; y) appartenanta d :

ax+by+c=0

A retenir

L'équation ax + by + ¢ = 0 est une équation cartésienne de la droite d.

Exemple : 2x + 3y — 6 = 0 est une équation cartésienne d'une droite. Le point (3 ; 0) lui appartient
car2x3+3x0—-6=0.

n Equation cartésienne et vecteur directeur

Propriété

Soient 4, b et c trois réels tels que 1'un au moins des nombres a et b est non nul. L'ensemble des
points M(x; y) dont les coordonnées vérifient 1’équation ax + by + ¢ = 0 est une droite d de
vecteur directeur :
_(=b
a

Méthode

La droite d’équation 2x + 3y — 6 = 0 (soit a = 2, b = 3) admet pour vecteur directeur i/ <_23) .

pierre-carree.fr 1



Pierre Carrée — Seconde Vecteurs — Chapitre 9

n Droites paralléles

Propriété

Deux droites sont paralleles si et seulement si leurs vecteurs directeurs sont colinéaires.

Méthode

Exemple : d : 2x 4+ 3y — 6 = 0 a pour vecteur directeur <_23) .

d' : 4x+ 6y +1 = 0 a pour vecteur directeur i’ (_46> :

det(ii, i) = (=3) x4—2 x (—6) = —124+12 =0

Les vecteurs directeurs sont colinéaires donc d et d’ sont paralléles.

B Equation réduite d’une droite

Propriété

<

Toute équation cartésienne d’une droite d
non paralleéle a I’axe des ordonnées peut y=mx+yp
s’écrire sous la forme unique :

y=mx+p

ou m et p sont deux réels. m est la pente (ou
coefficient directeur) de d et p est ’'ordonnée
a l’origine.

A retenir

YB— YA YA —YB

m=——-=
XB — XA XA — XB

Méthode

Exemple : Si A(1; 2) et B(4; 8) appartiennent a d, alors :

8 -2 6
Mm=g—1=3772

En remplacant dans y = 2x + pavec A(1;2):2=2x1+p <= p=0.Doncd : y = 2x.
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n Droite parallele a I'axe des ordonnées

Propriété

Une droite parallele a 1'axe des ordonnées ne posséde pas d’équation réduite. Une équation
cartésienne d’une telle droite est :

Intersection de deux droites

Propriété

Soient d et d’ deux droites d’équations réduites respectives y = mx + p ety = m'x + p’.
e Sim = m’', alors d et d’ sont paralléles.

e Sim # m’, alors d et d’ sont sécantes en un point.

A retenir

Pour trouver les coordonnées du point d’intersection, on résout I'équation mx + p = m’'x + p’.

Méthode

Exemple: d : y =2x—1etd : y = —x+5.Comme 2 # —1, les droites sont sécantes.

2x —1=—x+5 <= 3x=6 <— x=2

On calcule I'ordonnée avec I'équation de d : y = 2 x 2 — 1 = 3. Les droites sont sécantes au point
(2;3).
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